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48. Aufgabe: (4 Punkte) Berechnen Sie die Galoisgruppen der folgenden
Polynome über Q :

f = x5 − a wobei a ∈ Q, g = x4 − 10x2 + 1.

49. Aufgabe: (8 Punkte) Es sei f ∈ Q[x] irreduzibel vom Grad p, wobei p
eine Primzahl ist. Weiter habe f genau p − 2 reelle Nullstellen. Es sei G die
Galoisgruppe von f über Q. Zeigen Sie: In G (aufgefaßt als Permutationen der
Nullstellen) gibt es eine Transposition und einen p-Zykel. Schliessen Sie daraus,
daß G zur symmetrischen Gruppe Sp isomorph ist.

47. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei K ein Körper und f ∈ K[x] mit

f(x) = (x− θ1) · · · (x− θr), θi ∈ K̄, i = 1, . . . , r.

Die Diskriminante von f is der Ausdruck

∆(f) :=
∏
i<j

(θi − θj)2.

Berechnen Sie die Diskriminante von f(x) = x4 + 8x− 12. Beantworten Sie
damit die Frage, ob die Galoisgruppe von f über Q in der alternierenden Gruppe
A4 enthalten ist.


