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28. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R der Ring der stetigen reellwertigen Funk-
tionen auf dem Intervall I := [0, 1]. Zeigen Sie:

(a) FiiraeIis mg :={f € R| f(a) = 0} ein maximales Ideal von R.

(b) Jedes maximale Ideal von R ist eines der Ideale m,, a € I.

29. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R ein kommutativer Ring, I ein Ideal von
R und S C I. Dann heiflt I erzeugt von S, falls sich jedes Element von I als
Linearkombination

Z ass, as € R

seS
schreiben 148t. I heifit endlich erzeugt, wenn S endlich gew#hlt werden kann.
Zeigen Sie, daf} die folgenden Aussagen dquivalent sind:
(a) Jedes Ideal von R ist endlich erzeugt.
(b) R ist noethersch.

30. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R ein noetherscher Ring. Zeigen Sie, daf die
folgenden Aussagen dquivalent sind:

(a) R ist ein lokaler Ring.

(b) Die Menge von Nichteinheiten bilden ein Ideal von R.

31. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei ¢ : R — R’ ein Ringhomomorphismus und P’
ein Primideal von R’. Zeigen Sie:

(a) ¢~ 1(P’) ist ein Primideal von R.

(b) Man gebe ein Beispiel eines maximalen Ideals P’ an, fiir welches ¢~ !(P")
nicht maximal ist.



