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1. Aufgabe: (4 Punkte)

(a) Es sei R ein Ring und

0→ E′ → E → E′′ → 0

eine kurze exakte Sequenz von R-Moduln. Zeigen Sie, daß E genau dann
Artinsch ist, wenn E′ und E′′ Artinsch sind.

(b) Es sei R ein Artinscher Ring. Zeigen Sie, daß jeder endlich erzeugte R-
Modul Artinsch ist.

2. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R ein kommutativer noetherscher Ring. Zeigen
Sie, daß der Potenzreihenring R[[x]] ebenfalls noethersch ist.

3. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R ein kommutativer noetherscher Ring und
S ⊆ R ein Monoid. Zeigen Sie, daß die Lokalisierung RS wieder noethersch ist.

4. Aufgabe: (4 Punkte) Es sei R ein kommutativer Ring und M ein R-Modul.
Der Modul M heißt treu, falls Ann(M) = 0. Zeigen Sie, daß R ein noetherscher
Ring ist, falls M treu und noethersch ist.


